Pisemka z Proseminai'e z teorie Cisel, 27. biezna 2007

1. priklad (5 bodd)
Najdi cela ¢isla a, b takové, ze (161,378) = 161a + 3780.

2. priklad (5 bodi)
Najdi celé ¢islo a € {0,1,2,...,34} takové, ze 9°° = a (mod 35).

3. piiklad (10 bodi)

a) Definuj algebraické ¢islo.

b) Dokaz, 7e v/2 + /7 je algebraické &islo.
¢) Dokaz, 7e v/2 + /7 nenf raciondlni &slo.

4. priklad (5 bodi)
Dokaz, ze pro kazdé piirozené &slo n plati (n +1)" =1 (mod n?).

5. priklad (5 bodi)
Spoc¢ti hodnotu Eulerovy funkce ¢(126).

6. priklad (5 bodi)
Vyfes soustavu kongruenci 3z =1 (mod 5), 3z = 2 (mod 11), kde z € Z.

7. ptiklad (5 bodi)
Najdi vSechna prvocisla p takova, ze i ¢isla p + 10 a p + 14 jsou prvocisla.

8. priklad (5 bodi)
Dokaz, ze 17|2a + 3b pravé kdyz 17|9a + 5b (a, b jsou celd ¢isla).

9. priklad (10 bodd)
Dokaz, ze pro libovolné piirozené ¢islo n plati bud ¢(5n) = 5¢(n) nebo p(5n) =
4p(n). Kdy nastava ktery piipad?

K ziskani zapoctu je potieba aspon 30 bodu. Pieji hodné zabavy pii feseni (:



